Barycentre

1 Barycentre de deux points

Théoréme 1 Soient A et B deux points du plan P, « et 3 deux réels.
Lorsque a + 3 # 0, il existe un et un seul point G tel que

am—i-ﬁG—B):@

Ce point est appelé barycentre des deux points pondérés (A, «) et (B, [3)
On note G = bar {(4,«a) (B,3)}.
Si a = (3 # 0 on dit que G est 'isobarycentre de A et B et on note G = isobar {A, B}

Remarque 1 L’isobarycentre de A et B est le milieu de [AB].

Théoréme 2 Soient « et 3 tels que a+ 8 # 0 et soient A et B deux points du plan P.
G =bar{(A,a) (B,8)} = VM € P:aMA + MB = (o + 8) MG
Théoréme 3 Le barycentre de (A, a) et (B, 3) est situé sur la droite (AB).

Remarque 2 Si a et 3 sont de méme signe : G € (AB)
Si av et3 sont de signes contraires : G ¢ [AB]
Si |a| > |B| alors G est plus prés de A que de B.

Remarque 3 Si k# 0: G =bar{(A4,«a) (B,5)} = bar {(A4, ka) (B,kB)}

2 Barycentre de trois ou quatre points

Théoréme 4 Soient A, B et C' trois points du plan, a, (3 et 7 trois réels tels que a+ G+ # 0
Il existe un et un seul point G tel que

aGA + BGB +~GC =0

Ce point est appelé barycentre des trois points pondérés (A, «); (B, 3) et (C,7)
On note G = bar {(4, ) (B, ) (C,7)}.
Si = =7+ 0 on dit que G est I'isobarycentre de A, B, C' et on note G = isobar {A, B, C'}

Théoréme 5 Soient «, 3, v tels que a+ 3+ # 0, et soient A, B, C trois points du plan P.
G =bar {(4,0) (B,B) (C,y)} & VM € P: aMA + BMB +~+MC = (a+ 3 +~) MG

Remarque 4 Si k # 0: bar {(A4,«a) (B,B) (C,y)} = bar {(4, ka) (B, kB) (C,kvy)}
Remarque 5 Si a = 3 =1, G est le centre de gravité du triangle ABC.

Théoréme 6 ( barycentre partiel) A condition que les barycentres existent :

G =bar{(4,a) (B, ) (C,7)} _
{ H =bar {(4, ) (B, 8)} = G =bar {(H,a+ ) (C,7)}




