Eléments de solution devoir 2

Exercice 1
5

— 2
L l+zo+20+28+25= T 22 (suite géométrique)
5 7 5 5 y
Or 2 = (em/d) = ¢2" = 1 d'ou le résultat.

A ta—1= (zo—l—zé)Q—i—(zo—&—zé) 1= 2+t —1=14+2+22+2+2=0
car z5 = 1 et donc 2§ = 23
De méme : 8°+5—1 = (25 + 28)24—(23 +25) =1 = 25+225+20+25+20—1 = 1+z0+20+23+25 = 0
car z5 = 1 et donc 2§ = zp.

2. = ei2m/5 4 ei27r/5)4 — i2m/5 | i8n/5 _ gim (eﬂ':’m/s +6i37r/5)

2 2
= —20053?7T = —2cos (71'— %) :2(205—7r

5
1 1 1 1
3. lessolutionsdez2+z—1:050nt2125 5—§et22:—§—§ 5
2 2
Parmi ces solutions figure a.. Or % € [O; g} :>cos?7r >20=>a20
1 1 2 1 5-1
Donc a = = 5—§d’oflcos§:§a:\/_4

Exercice 2

L g_c—zn _ —1-V3+2 (-1-V3+2i) (2—i(V3+1))  2iV/3+8i

za—zp 2+i(VB+1)  (2+i(VB+1)(2-i(VB+1))  8+2V3 -

Donc |Z] =1 et argZ:g

.. .. BC —_— = 0
On en déduit 1B = 1et (BA,BC’) =3

Le triangle ABC est donc rectangle isocéle de sommet B.

za —1-+v3 1-43

2. — = +1 d’une part et
2B 2 2
A _ 2¢'m/3 _ —illn/12 55
E—W—ﬁe d’autre part.
11 —-1—+/3 11 1—+3
D’oﬁ\/icosl—;:T\/_et— ZSinl—;: 2\/_
0 117 ( 77) T i T . ( 7T) LT
I cos —— =cos (T — ——= ) = —cos — et sin —— =sin (7 — — | =sin —
12 T 12 12 12 AT 12
déduit - sin T V3—1 oo T V3+1
on en dedault : sil — — —— €l COS — =
12 22 12 2V/2
Exercice 3
—1 —1 -1
A S D s | S o N
z—1 ‘z—1| |z — 1]
o g Tty (z — 1+ iy)® (1) =2+ 2y (a—1)
’ r—1—1y (r—1—1iy)(z—1+1y) (. — 1) +y2
—1)% -y 2 (x — 1
Dot Re (2) = W=V =8 o pyzy = 2@ -1
(x—1)"+y? (=1 +y?
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3. ZeR&Im(Z)=0<y=0oux=1 (maispasz=1et y =0).
L’ensemble cherché est donc la réunion des deux droites d’équations x = 1 et y = 0 privée de leur
point d’intersection.

Exercice 4 Remarquer qu’il faut z # —1

i 1
1. (a) f(G) a pour affixe Z = zﬁ = ZT =—1.Donc f(G)=A

(b) f(M):O(:M'Z_Z:0@z:i.D0ncM:B.

z+1
2. Z imaginaire pur si et seulement si Z; ’ est réel.
z

z—i  x4i(y—1) (x+i(y—1))(@+1—-dy) z@+)+yly—+il(z+1)(y—1)—ay

z+1 r+1+1ay (x+1+1dy) (x+1—iy) (z+1)° +12

Doncj;i€R<:>(x+1)(y71)fxy:0<:>fx+y71:()

L’ensemble cherché est donc la droite d’équation —x+y—1 = 0 privée du point (—1;0) (cf remarque
au début de 'exercice)
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