Eléments de solution
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Solution 2 |a —b| = (a —b) (a —b) = (a —b) (@ — b) = aa + bb— ab — ab

[1—abl = (1—ab) (1—ab) = (1—ab) (1 —ab) =1+ aabb — ab — ab
D’ou
la —b| = |1 — ab| & aa + bb = 1 + aabb
&aa(l—bb)+bb—1=0
& (1—aa)(1—bb) =0
Saia=1loubb=1 soit [a|]=1ou |b =1

Solution 3 1. Remplacer z par 1+ 4 dans P (z) conduit & P(1+4) =0
2. D’aprés les propriétés du conjugué : P (z) = z* — 323 + 222 —3z+1=P(2)
3. Si aest racinede P: P(a) =0. Dou P(a)=P(a) =0

1N 1,1 91 1 1 9, .. 1
4.P<a>:¥—3$+§¥—35+1=£(1—3a+§a — 3« +1>:gP(a):0
Remarque : o # 0 car P (0) # 0.

est racine.

5. a =141 est racine donc 1 + ¢ = 1 — 7 est racine, 1 est racine et 1

Un polynome de degré 4 ayant au plus 4 racines, on a trouvé toutes les racines de P qui sont donc :
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144;1—1; =1; =+ =t

2 2722
Solution 4 Rappel : Si a,b,c sont réels et si A < 0, l’équation az®> + bz + ¢ = 0 admet deux racines
complexes conjuguées. Dans l’énoncé on n’a pas une équation & coefficients réels !!!
1. Sil’é¢quation admet deux solutions complexes conjuguées a et @: 22—az+(1 +i) a—2i = (z — a) (z — a)
Or (2 —a)(z—a)=2>—(a+a)z+ aa.
Onadonc: VzeC: 22 —az+(1+i)a—2i=2%—(a+a)z+aa
D’ou (deux polynomes sont égaux si et seulement si ils ont méme degré et mémes coefficients) :
a=a+aet (14+i)a—2i=aa.
a+a=2Re(a) eR=acR Doa (1+i)a—2i=a+i(a—2)=aa=|a| € Ry.
On a donc a — 2 = 0 soit a = 2.
2. L’équation s'écrit 22 — 22 +2=0. A=4-8=—-4<0.
Donc deux racines complexes conjuguées (surpris ?)
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