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Devoir 5

Exercice 1 Soit f dé…nie sur R par

f (x) =
1

1 + x2

1. Justi…er l’existence et l’unicité d’une primitive F de f sur R telle que F (0) = 0:

2. En dérivant x 7! F (x) + F (¡x) montrer que F est impaire.
3. Soit G la fonction dé…nie sur R¤ par G (x) = F (x) + F

¡
1
x

¢
:

Calculer la dérivée de G et montrer que F possède une limite en +1 qui vaut 2F (1) :

4. Soit H dé…nie sur
¤¡¼2 ; ¼2 £ par H (x) = F (tanx)

(a) Montrer que H est dérivable sur
¤¡¼2 ; ¼2 £ et calculer H 0 (x) :

(b) En déduire une expression simple de H (x) :

5. Déterminer F (1) puis lim
x!+1F (x) :

Exercice 2 Soit f dé…nie par

f (x) =
3x2 ¡ 2x+ 3
(x2 ¡ 1)2

1. Déterminer l’ensemble de dé…nition D de f:
2. Déterminer des réels a et b tels que 8x 2 D :

f (x) =
a

(x+ 1)2
+

b

(x¡ 1)2

3. En déduire toutes les primitives de f sur ]1; +1[

Exercice 3 Soit f la fonction dé…nie sur R par

f (x) =
1 + 4x2p
1 + 2x2

1. Montrer que f admet des primitives sur R

2. Montrer qu’une fonction de la forme x 7! p
P (x) où P est un polynôme de degré 2 ne

peut être primitive de f sur R

3. Soit g dérivable sur R et h : x 7! g (x)
p
1 + 2x2: Calculer h0 (x) :

4. Déterminer une primitive de f sur R


