Fonction logarithme

Soit f la fonction définie sur R} par f(z) = aln?z +blnz + ¢ ol a,b et ¢ sont des réels fixés.

On note C la courbe représentative de f dans un repere orthonormal (O; f, 5) du plan d’unité graphique

2 cm.

1. (a) Déterminer ¢ sachant que f (1) = —3
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(b) En utilisant la valeur de ¢ trouvée au (a) déterminer a et b sachant que f (e*) = 5 et que le
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point de coordonnées <€3; 2> est un point de C.

2. On considere dans la suite le fonction f définie sur RY par f (z) = In’z—Inz— 3
(a) Calculer lin%f(a:) et 11111 f ()
On pourra mettre lnx en facteur dans f (x) pour calculer lir}rl f(z).

(b) Déterminer f’ (x) et étudier les variations de f. Dresser le tableau de variations de f.

3. (a) Déterminer les abscisses des points d’intersection de C avec 'axe des abscisses.
On donnera les valeurs exactes puis, si nécessaire, les valeurs approchées a 1072.
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(b) Tracer C dans le repére (O; i ])
4. Soit F la fonction définie sur RY par F (z) = 2In’z — 3zlnz + gx

(a) Montrer que F' est une primitive de f sur RY.

b) Déterminer la primitive de f sur R’ qui prend la valeur 3 pour x = 1.
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(c) Calculer I = /7f () dx
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(d) Calculer, en cm?, Daire de la surface délimitée par C, I’axe des abscisses et les droites d’équations
r=5etxz="7



